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ΕΠΙΤΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΩΝ 
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ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ “Ο ΘΑΛΗΣ” 

7 Νοεμβρίου 2025 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

Πρόβλημα 1 (6 μονάδες) 

Να βρείτε όλους τους θετικούς ακεραίους Α οι οποίοι είναι 2025 φορές μεγαλύτεροι 

από το τελευταίο ψηφίο τους. 

Πρόβλημα 2 (6 μονάδες)  

Αν οι πραγματικοί αριθμοί 𝑥, 𝑦  ικανοποιούν την ισότητα: 

4𝑥ଶ + 9𝑦ଶ + 𝑥ଶ𝑦ଶ + 18𝑥𝑦 − 4𝑥 − 6𝑦 + 10 = 0,     

να βρεθεί η τιμή της παράστασης: 

A = 8𝑥ଷ + 27𝑦ଷ. 

 

Πρόβλημα 3 (8 μονάδες)  
Στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

A෡ = 120଴  και  ΑΓ = 2 ∙ AB. 

Αν η μεσοκάθετος της πλευράς ΑΒ τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Δ, να βρεθεί ο 

λόγος  
୹୼

୼୻
 . 

 

Διάρκεια διαγωνισμού: 2 ώρες                                                                       Καλή επιτυχία! 
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Πρόβλημα 1 (6 μονάδες)  

Αν οι 𝑎, 𝑏 είναι θετικοί πραγματικοί αριθμοί και η εξίσωση  

3𝑥ଶ − 2(2𝑎 + 𝑏)𝑥 + 2𝑎ଶ + 2𝑎𝑏 + 𝑏ଶ − 1 = 0, 

με άγνωστο το  𝑥,  έχει λύση στους πραγματικούς αριθμούς, να αποδείξετε ότι: 

       (𝟏).   𝑎ଶ + 𝑎𝑏 + 𝑏ଶ ≤
3

2
                         και                     (𝟐).    𝑎 + 𝑏 ≤ √2. 

Πρόβλημα 2 (6 μονάδες) 

Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ < ΒΓ, και σημεία Ε και Ζ στις πλευρές 

ΑΔ και ΓΔ, αντίστοιχα, τέτοια ώστε τα τρίγωνα  ΒΑΕ και ΒΓΖ να έχουν το ίδιο εμβαδό. Αν 

επιπλέον ισχύει ότι ΑΒଶ = ΑΕ ∙ ΑΔ, να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΕΖ είναι ορθογώνιο.  

 

Πρόβλημα 3 (8 μονάδες) 

Ο Γιώργος μοίρασε διαδοχικά 150 μπίλιες σε 10 κουτιά 𝛫ଵ, 𝛫ଶ, … , 𝛫ଵ଴, με αυτή τη σειρά, 
στα οποία έβαλε 𝑎ଵ, 𝑎ଶ, … , 𝑎ଵ଴ μπίλιες, αντίστοιχα,  όπου   𝑎ଵ, 𝑎ଶ, … , 𝑎ଵ଴ θετικοί ακέραιοι. 
Ξεκινώντας να βάζει μπίλιες από το κουτί 𝛫ଵ, σε κάθε επόμενο κουτί έβαζε περισσότερες 
μπίλιες από το προηγούμενο. Αν ο αριθμός από μπίλιες που έβαλε στο πρώτο κουτί είναι 
μεγαλύτερος ή ίσος από  το μισό του αριθμού από μπίλιες που έβαλε  στο δέκατο κουτί, 
να βρεθεί πόσες μπίλιες έβαλε στο έκτο κουτί. 

 

Διάρκεια διαγωνισμού: 2 ώρες                                                                       Καλή επιτυχία! 
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Πρόβλημα 1  (6 μονάδες) 

Έστω (𝑎௡)௡ஹଵ μία αριθμητική πρόοδος τέτοια ώστε 𝑎௠ା௡ = 103  𝜅𝛼𝜄  𝑎௠ି௡ = 49, για 

κάποιους θετικούς ακέραιους 𝑚 > 𝑛.  Να βρεθεί η τιμή της διαφοράς  𝛼௡௔೘
− 𝑎௡. 

Πρόβλημα 2  (6 μονάδες) 

Να βρεθούν οι θετικοί ακέραιοι 𝑥, 𝑦 για τους οποίους ισχύει: 

                                       11𝑥ଶ𝑦ଶ − 𝑦ସ − 25𝑥ସ + 7 = 0.   

 

Πρόβλημα 3  (8 μονάδες) 

Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΒΓ = 𝜆 ∙ ΑΒ, για κάποιο 𝜆 > 1, και σημεία 

Ε και Ζ στις πλευρές ΑΔ και ΓΔ, αντίστοιχα, τέτοια ώστε η ευθεία ΕΖ να είναι παράλληλη 

προς την ευθεία  ΑΓ  και  ΒΕ෠Ζ = 90°. 

Να βρείτε το λόγο των εμβαδών 
(୺୽୾)

(୹୺୻୼)
 συναρτήσει του 𝜆. 

 

Διάρκεια διαγωνισμού: 2 ώρες                                                                       Καλή επιτυχία! 

 

    

 
 


